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BOLME-BOLUNEBILME
A. BOLME:

A, B, C, K birer dogal say1 ve B 1 0 olmak iizere,

AlB
- C
K bolme isleminde,

e Avyaboliinen, B ye bolen, C ye boliim, K ya kalan denir.
e A=BxC+Kdir.
e Kalan, bolenden kiiciiktiir. (K < B)
e Kalan, boliimden (C den) kiiciik ise, bolen (B) ile boliimiin (C) yeri degistirilebilir. Bu durumda A ve K
degismez.
e K =o0ise, Asaysi B ile tam boliinebilir.
B. BOLUNEBILME KURALLARI

2 ile Boliinebilme

Verilen bir sayinin 2 ile tam olarak boliinebilmesi i¢in son basamaginin ¢ift olmasi yani 0,2,4,6,8 olmasi gerekir.
Eger tek ise kalan 1°dir.

3 ile Boliinebilme
Verilen bir sayinin 3 ile tam olarak boliinebilmesi i¢in rakamlarinin toplami 3 veya 3’tin kat1 olmalhdir.

4 ile Boliinebilme
Verilen bir sayinin 4 ile tam béliinebilmesi i¢in son iki basamaginin 4’e tam boliinmesi gerekir.

xyz sayisinin 4 ile boliimiinden kalan yz’ nin (son iki basamak) 4 ile boliimiinden kalana esittir.
e xyzsayisinin 4 ile boliimiinden kalan
z+ 2.y nin 4 ile boliimiinden kalana esittir.
5 Ile Boliinebilme
Verilen bir sayinin 5 ile tam olarak boliinebilmesi i¢in son basamaginin o ve ya 5 olmasi gerekir.
Not:Bir saymin 5 ile boliimiinden kalan, o sayinin birler basamagindaki rakamin 5 ile béliimiinden kalana esittir.

6 ile Boliinebilme:

Verilen bir sayinin 6 ile tam béliinebilmesi icin hem 2 hem de 3 ile tam boliinmesi gerekir.
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Not: 6 ile boliinebilmede de goriildiigii gibi verilen bir sayinin istenen sayiya tam olarak boliinebilmesi i¢in bu sayiy1
olusturan aralarinda asal sayilara da boliinmesi gerekir. Aralarinda asal sayilarin ¢arpimina da tam olarak boliinmesi
gerekir OR: 152 3ile5 304 3ile10 12a3ileg

=~ ile Boliinebilme:

(n + 1) basamakli anan.; ... a,a5a,a;a, sayisinin 7 ile tam boéliinebilmesi i¢in,

ke Z olmak lizere, (ao + 3a; + 2a>) — (a3 + 3a4 + 2a5) +...— ... = 7k olmahdir.

Birler basamagi a,, onlar basamag a,, yiizler basamagi a., ... olan sayinin (...a5 a4 a5 a, a, a8, sayisinin) 7 ile boliimiinden
kalan

(ao + 3a; + 2a,) — (ag + 3a4 + 2a5) +.o.— ... ... isleminin sonucunun 7 ile boliimiinden kalana esittir.

Not: Sekiz basamakli ABCDEFGH sayisinin 7 ile bélimtnden kalan,(H+ 3 x G+ 2 X F)-(E+ 3 x D +
2 x C) + (B + 3 x A) isleminin sonucunun 7 ile béliminden kalandir.

8 ile Boliinebilme:

Verilen bir sayinin 8 ile tam boéliinebilmesi i¢im son 3 basamaginin 8 ile tam olarak boliinmesi gerekir.

4000, 3432, 84104 sayilar1 8 ile tam boliintir.

Birler basamagi ¢, onlar basamagi b, yiizler basamagi a, ... olan sayinin (... abc sayisinin) 8 ile béliimiinden kalan ¢ + 2
x b + 4 x a toplaminin 8 ile boliimiinden kalana esittir.

g ile Boliinebilme:

Boliinmesi istenen sayinin rakamlari toplami 9 ve 9’un kati ise bu say1 9’a tam boliiniir.
Bir sayinin 9 ile boliimiinden kalan, o sayinin rakamlarinin toplaminin g ile boéliimiinden kalana esittir.

10 Ile Boliinebilme:

Verilen bir sayimin 10 ile tam olarak boliinebilmesi i¢in son basamaginin “0” olmasi gerekir.Bir sayinin birler
basamagindaki rakam o sayinin 10 ile béliimiinden kalandir.

11 ile Béliinebilme:
(n + 1) basamakh aan-, .. a4a32.2,a0 say1sinin 11 ile tam boliinebilmesi icin

ke Z olmalidir.

(ap+as+a,+..)— (a1 +ag+as+...)... =11.k ve
(n + 1) basamakh aan-, .. a4a32.2,a0 say1sinin 11 ile boliimiinden kalan

(a0 + a2 + a4 +...) — (a; + a3 + a5 + ...)... isleminin sonucunun 11 ile boliimiinden kalana esittir.

Not:4 ve 6 ile tam bdlinen sayilar 4 x 6 = 24 ile tam bélinemeyebilir. Clinkl 4 ile 6 aralarinda asal
degildir.
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C. BOLEN KALAN iLiSKiSi

A, B, C, D, E, K, K, uygun kosullarda birer dogal say1 olmak iizere,
i A nin Cile béliimiinden kalan K, ve
i B nin Cile boliimiinden kalan K. olsun.

Buna gore,

e A x Bnin Cile boliimiinden kalan K, x K, dir.
e A+ Bnin Cile boliimiinden kalan K; + K dir.
e A - Bnin Cile boliimiinden kalan K, — K, dir.
e D x Anin Cile boliimiinden kalan D x K, dir.
e AEnin Cile bolimiinden kalan (K,)E dir.

Yukaridaki islemlerde kalan degerler bolenden (C den) biiyiik ise, tekrar C ile boliinerek kalan

bulunur.Bir A dogal sayis1 B x Cile tam boliiniiyorsa A sayisi B ve C dogal sayilariyla da boliinebilir. Fakat bu
ifadenin karsit1 (A sayisi B ile ve C ile tam boliiniiyorsa A sayis1 B x Cile tam boliiniir.) dogru olmayabilir.

D. CARPANLAR iLE BOLUM

e 144 sayis1 2 X 6 = 12 ile tam boliiniir ve 144 sayisi 2 ile ve 6 ile de tam boliiniir.
e 6 sayisi 2 ile ve 6 ile tam boliiniir. Fakat 6 sayis1 2 x 6 = 12 ile tam boliinemez.

E. BIR TAM SAYININ TAM BOLENLERI

Bir tam sayinin, asal ¢arpanlarinin kuvvetlerinin ¢arpimi biciminde yazilmasina bu sayinin asal ¢arpanlarinin

kuvvetleri bigiminde yazilmasi denir.

a, b, ¢ birbirinden farkh asal sayilar ve m, n, k pozitif tam sayilar olmak tizere,
A =am.bn. ck olsun.
Bu durumda asagidakileri soyleyebiliriz:

e Ayitam bélen asal sayilar a, b, ¢ dir.
e A sayisinin pozitif tam bolenlerinin sayisi,

(m+1)xm+1)x (k+1)dir.

e A sayisinin pozitif tam bolenlerinin ters isaretlileri de negatif tam bélenidir.
e A sayisinin tam say1 bolenleri sayisi,

o 2x(m+1)x(mn+1)x (k+1)dir.

o A sayisinin tam say1 bolenleri toplami o (sifir) dir.

o A sayisinin pozitif tam bolenlerinin toplami,

am+1 -1 bn+1 -1 Ck+1 -1

. dir.
a-1 b-1 c—-1
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e A sayisinin asal olmayan tam say1 bolenlerinin sayisi, A nin tam say1 bélenlerinin sayisindan A nin asal
bolenlerinin sayisi ¢ikarilarak bulunur.
e A nin asal olmayan tam say1 bolenleri toplama,

(a+b+c)dir.
e A sayisindan kiigiik A ile aralarinda asal olan dogal sayilarin sayisi,

a-1 b-1 c-1
a b c

A dir.

e A sayisinin pozitif tam say1 bolenlerinin ¢carpima:

Jﬁ{m+1}-(n+1]-[k+1] dir
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